Temas Selectos de Topologia

HOMOTOPIA

Dr. José Luis Cisneros Molina.

El objetivo del curso es dar una introduccion a la Teoria de Homotopia
siguiendo el libro [1]. Los objetivos principales del curso son los siguientes:
introducir los grupos de homotopia de un espacio topoldgico, los cuales ge-
neralizan al grupo fundamental; ver las propiedades y resultados principales
de las fibraciones y las cofibraciones; definir los grupos de cohomologia de un
espacio desde un punto de vista homotépico, como las clases de homotopia
de aplicaciones entre el espacio en cuestion y ciertos espacios de Eilenberg-
Mac Lane. Si el tiempo lo permite, basados en la definicion homotépica de
la cohomologia se dara una introduccién a las Teorias de Cohomologia Ge-
neralizadas.

Los requisitos para tomar el curso son tener conocimientos basicos de
topologia, por ejemplo, haber llevado un curso de topologia en la licenciatura
o los cursos bésicos de topologia general o topologia algebraica.

1. Introduccién.
2. Topologias en espacios de funciones.

= Topologias admisibles y topologia compacto-abierta.

= Ley exponencial.

3. Conexidad e invariantes algebraicos.

Conexidad por trayectorias.

Clases de homotopia.

Grado de f:S' — S! y grupo fundamental.

H-espacios y espacios de lazos.

H-coespacios y suspensiones.

4. Grupos de Homotopfa.



= Espacios de adjuncién, cilindros y conos.
= Sucesiones de homotopfia.

= Grupos de homotopia y sus sucesiones.
. Fibraciones y cofibraciones.

s Fibraciones.
» Cofibraciones.

» Fibraciones localmente triviales. Clasificacién de cubrientes.
. Complejos CW y Homologia.
= Complejos CW.

» Productos simétricos infinitos.

= Grupos de homologia.
. Espacios de Eilenberg-Mac Lane y Moore.

= Espacios de Eilenberg-Mac Lane y Moore.
= Propiedades topoldgicas de espacios de Eilenberg-Mac Lane y Moo-
re.

. Cohomologia.

= Grupos de cohomologia.
» Estructura mutiplicativa en cohomologia.
= Homologia y cohomologia celulares.
= Sucesiones exactas de homologia y cohomologia.
. Teorias de cohomologia generalizadas
(sin demostraciones, si el tiempo lo permite).
= Teorias de cohomologia generalizadas.
= Teorema de representabilidad de Brown.

= Espectros.
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