
Curso: Cohomoloǵıa de grupos
Semestre 2025-1

Descripción: En este curso se se dará una introducción a la homoloǵıa y cohomoloǵıa de gru-
pos discretos y algunas de sus aplicaciones.

Horario (tentativo): Martes, Jueves 12:30-14:00 horas.

Lugar: Aula de Seminarios (Instituto de Matemáticas, Unidad Oaxaca– Sede León).

Temario:

1. Temas de álgebra homológica

Complejos de cadenas

Anillo de grupo y módulos sobre el anillo de grupo

Resoluciones libres

Resolución estándar

Módulos proyectivos

Resoluciones proyectivas

2. Homoloǵıa y cohomoloǵıa de un grupo

Generalidades y definición

Homoloǵıa y cohomoloǵıa de grupos como funtor derivado

Interpretación topológica

3. Homoloǵıa y cohomoloǵıa en grados bajos

Grado 0: Invariantes y co-invariantes

Grado 1: Abelianización y homomorfismos

Grado 2: Presentaciones y extensiones

4. Homoloǵıa y cohomoloǵıa con coeficientes

Extesión y co-extensión de escalares

Inducción y co-inducción

El lema de Shapiro

Homoloǵıa y cohomoloǵıa de grupos como funtores de dos variables

El morfismo transfer

5. Homoloǵıa equivariante y sucesiones espectrales

Terminoloǵıa de sucesiones espectrales

Complejos dobles

Homoloǵıa de un grupo con coeficientes en un complejo de cadenas
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Homoloǵıa equivariante

Sucesión espectral de Hochschild-Serre

6. Propiedades de finitud

Dimensión proyectiva y dimensión cohomológica

Teorema de Serre

Grupos de tipo FPn, tipo FP∞ y tipo FP

Grupos de dualidad

Nociones virtuales

Temas adicionales:

Cohomoloǵıa de Tate y cohomoloǵıa de Farrell

Cohomoloǵıa acadotada

Caracteŕıstica de Euler de grupos

Homoloǵıa y cohomoloǵıa de Bredon

Coholomoloǵıa de grupos de trenzas, mapping class groups, grupos de Artin-Tits,...

Aplicaciones en álgebra, geometŕıa y topoloǵıa
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